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   H.  Nakano defined  Stieltjes integral in a semi-ordered linear space as 
follow in his  book.(2) 

   Let R be a continuous semi-ordered  linear space, if  ax(aX-,3) are 
monotone increasing and  co (X) is a continuous function in [a,  [3], then the 
limit 

 urn  E  w(T,) 

exists for every partition of the interval [a,  /3]: 

 a  -=Xo<Xi<•-•  <X,z=13, (v=1, 2,  •••, n) 

This limiting value is written as  Jq)(X)dax and called the Stieltjes integral 
of  g, (X) in  [a,  13]. 

   When the semi-ordered linear space is regularly  complete,3) we  can extend 
the definition of  Stieltjes integral for a totally additive class of functions 
containing continuous functions, by the method used by H. Nakano in his 

 book.(4) This is the purpose of my paper. 

 §I Almost continuous functions 
   A function  99(X) is defined in a point set M. Let  axER(a-�X-13)  be a 

monotone increasing system. For an interval  1=  (a,  13). we define its length  
II to mean where  ap_D=lim  ax=Uax and  a.i.9  -=lim  ax=nax 

 x-q3-J  A<  A>ce 

   For a function  9)(X), if we can find a double sequence of  intervali 

 (v.p,=1,  2,  ---) such that 

                   1+---.1. 0 
 v-1 

and  99  (X) is continuous  in .711(/,.1“,3-1-  -•)'  for every  v=1,  2, then  95  (X) is 

said to  be  almost continuous in M.



’2（76）　　　　　　　　　　　　　　TGshi　I亙NUMA　　　　　　　　　　　　　　　No．2

　　　　D。fi繍。．・5）9亘f査。，。。y。。。↓．θ0（…，2ジー）th・。e　exi・t・v。↑．．＋・。・紬

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　γ＝・1　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　μ輝工

圏that　a、，．．。（pa一一一Z，2，　・一一）have　an　UpPer　b・und，　then．　R　iS　Sa至d　t・be　PteguZarly

モ盾高olete．．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　め
　　　　勧襯・亙・亙紐is「eg画革y・．㈱玲里鴫L‡聯．茸9「any・a・・凡．、0（…・2・．”）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　の
we　ca・負nd卿＝1・2ジ”）f◎「醐。璽／σ・・”・三s　coロve「gent・

　　　　　　　　　　　　　　　　　の
　　　　ProOf．　Asθμ．ン↓　　　　　　　　　　　　　　　　　　　0（μ＝エ，2，・・・by．　assumption，　we　have

　　　　　　　　　　　　　　　　　》＝工

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　の
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　2μごzμ．レ↓　　0　（μ・＝1，2，・一・）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ンコエ

　　　　『i早ce搾．is　xgg六町rρmplele・．we⑳iψr瑛e

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　1　．

　　　　　　　　　　　　　　　　　2’‘・a・vpt≦1曲tis・0≦岬・≦一2“一l　l．．∫…r＼

　　　　T…e…e蔑㈱・’c・・vr琴・h・・beca壼r嬢湯島＝・1・、

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ロ　　　　L・mma　gl．　lf　R　i・・eg・1・・エy・・mplet・，　th・n　f・・any．a、，．v↓0（μニ1．2∴一）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　γ＝・！

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　の　　　　　　　　　　　　　　　　　　ロ
VJe　can　find　yμρ（μ．ρ＝1，2，一・）　such　that　Σσμ．ン拓ρ．↓　．0

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　『［　　　　　　　　　μ＝1　　　　1．．　．ρ〒！

　　　　　　　　　　　　　　　　　の
　　　　Proof．　Asσμ．v↓　0（μ＝1，2，…）by　ass叫nptio葺w母加鷲．．
　　　　　　　　　　　　　　　　　ン＝・1

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　00．
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　2ραμ．．．．↓e（p．pa　．．　1，　2，　…）・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　γwl

，and　by　leエnma互，　we　can　find〃μρfor　whichΣ2ραμ，〃μρ．．　i白convergent．　Thus

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　μ・ρ

．we　can　find　a皿element　m　such　that

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　の　　　　　　　　　　　　　　　　　　解≧2・Σ・。，Vptb’f◎r　・V6・y　p＝＝1，2，…

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　μ＝⊥

W・k・v・舳 諱A解・≦1，卿却

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ロ　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ゆ

　　　　Lemma　l互1．9fろPt，ン↓　⑪（〃二1，2，…），a且dΣ∂エγ五s　convergent，．then　we
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　μ4　　　　　　　　　　　　　　舛L
　　　　　　　　に　　　　　　　　　　の

kave　Σbμ．．↓0
　　　　　　　　ンニL　　　μ＝工

　　　　鰍・ゆ9・一麟P調e　h・vr　．．．．’．．一

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　入一1　　　　　鱒
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　⑪≦c≦Σ．bμ．．＋Σ．ゐLγ

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ンニエ　　　　　ツニベ

　　　　F・r　fixed　X，　makingμ→。。．．，　we・btain’もy　aSS磁ユpti6n

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　の
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　o≦・．≦多、b・ふ　　．．一・．．．、．、t．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　の　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　の

C◎。£翻鷺輔諮SC　e「g蜘SS聯’岬摯e嘩；・．b1　e’

　　　　肋灘．五・．．lf・葦・繭・・．．9（λ）．碑騨．．semi・CQゆ騨r．．ρギlgw雛se峰

・磁i・u・u・ih・蜘・…砥舳ψ（x）．翻⑯．CQゆ即・s無．μ



．No．2　　　　　　　　　0n＆1．彪ゐヴ6s痂記ξ毎『戯3θ初爵6〆露惣4・linear　SPace　　　・　　　　　（77）ぎ

　　　　　　　　　　　　　　　む

　　　．P・bOf．．．i曲・．．鰍画e，．宙e．　e・hside紬e　cas面ぬe玲照Sも・羅d・d，　th4t一

事…h・三脚・（・・β）1・・1三三・蜘（λ）三三一三・・曲・・…三一
A畿h6曲bl・r・ti・na9．nu血be・謡・む㈱翻・，出・y　may　b・面恥・・α・，αゴ，

…．The　poi簸t　set｛λ：ψ（．x）〈απ｝（n＝．1，2，・・・．is　a艮ope簸．set　with　regard　to．・・

孤露・・三S・1・i・出・吻S蜘・．・f躍・nd…P・・Se・・

　　　．Whi工e　on．a’straight　li豆e，　an　open　set　is綴m　of　at　m◎st　countabke　inter一．．

valS，　they　may　be　wr三tten　aS恥千堀＋…ム．ん＝O（μキb）and　Since癒eゾ

are　included　by（α，β），sum　of　their　leng施6合is　c（）nザergent掬Oau串e

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　・’・．・一「ム．1田ム．・1．＋・・㍗≦・β一aat．

・hd　f・・a卿tλ6艦whi6h　i…t．五riCl・d・d　bγ・・y・Qf　ln．1，．f’・．・，、…w・h・vel

ψ（x”）≧寵n　fdr　）しξ躍（？n．1÷7n．“…）・and　．．．　　　　　　’．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　の
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　1ム．n’1＋臨．n・霜＋一・↓e

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　，tノ菖工

　　　For　ln．μ＝・（α，z．ge，β，i，μ）　（μゴ1，．2，・一）．，．if　w6．define

　　　　　　　　　　　　　　　　　I；、．ρ歪ム∴ρ＝＝ln．？．ρ＝…　＝ム．ρρ．　　（ρ＝＝1，2，…　）

・・d玩、一（・・。．P，c・。，，魂謡…）轟，一（β，、．，一与誰宅β，。，）伽）（ρ三・，・，…＞1

　　　　　　　　　　　　　　　　　の　　　　　　　　　　び　エ　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　の

癒en，．P朧tingろ，、．。＝Σ1．ム．，，．．1＋Σ1／h．蟹1，　we　obtain　bn．v↓Oby　leMma畷，亜
　　　　　　　　　　　　　　　　κ＝L　　　　　　it・＃⊥　　　　　　　　　　　　　　　　・e”1

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　リロエ　　　　　　ゆ　し　　　　　　ゆ

奮eset　Mn　which　excludesΣム．1tt，。＋．．Σノh．v．。＋Σム．。．．　from砿if　we　consider
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　κ置工　　　　　　　κ諏⊥　　　　　　　Kロ．口

・p・i並λ・曲ieh・ati・fig・ψ（Xo）≧鈴・・蜘f・・any　P・i…f砥．i漁・in一一

…v・・（）to－S，　）N．D十6）・w・hav・alw・剛≧一・・r，・δ課。β　誰．

　　　If　we　apPly由e　sa血e．血eth◎d．to％＝1，2，…，．虚en　we盤ave　　　　　　墜

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ニヨお
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　みμ漁↓　　（》　　　（μ＝1，2，・一）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　’v＝1

　　　　　　　　　　　　　　　む　　　　　　　　　　　　　　　　　の　　　　の　　　　　　　　　　　　　　　　　め

　　　By　lemma亙亙謬、∂脚．＝澤、Σ！侮唖40　　　の

　　　In砺曲三ぬexCludeS（勤from砿fOr　any　rational簸umberα，　if　we
consider　a　poi且t　λo　曽hiとh　satisfies．・（P（λo）〉α　and　cbo◎se　su1table　positive・

ngmbe・δ・．出・n・P・i就・季照in．癒・弊terv・1（λ・一δ・λ・＋δ1・ati・fies　・P（λ）〉α「

Thetさfbreジf・r’anY’　pOint：，X。．’・f．」輪，「if宙e　c・hsider　a痂碗a1．．　Atmbet　a　whl¢h

．Sat’i’sfies　ipてλ。）．＞Ctr，．tthen　w’e　bbtain　the　same　c・nclusi・n．　C。nseque瀧1y．in．．砥．

温血亙二〇P：（．）し）≧α．．．．HehCe　fOr　t簸6．：．1i面七圏α一多ψ．（λ。）9im．11t、φ〈λ）．≧ψ．（λ。）1．　With．regatd

祐λ9鵬1．．．■．一・．・．　．．．．珊．

　　　Th・・ef・reψ（）L．）i・．1・wer　Sr叫・・ゆ・r・・i・．砥こa・面（1・・）i・．．u蜘．Se’m壬一一

翻ゆ血・．「i血・．・．砿．．．赴h6震i…董ore．ψ（λ）i・．・h・…bゆ麟6．i鱗．亙f⑳）．i・呈・w・9’．

’9・曲6h曲6廊油血．∫・φ（N）．　ttt．i・叩per曲三℃曲ti難bds∴含hd　s。．・’b文．癒・．・ゆ・・

me癒od，　OP（＞L）is　almost　co簸t呈獺ous　i且砿



口

4μ『！　　　．．、一、．τρ七三u雌A．．．．．・．・、．．．．；．．．・．．・　　　耳。・．3

　　　N・x壇・・c噸q・噛・car・ゆ・等・躍．皐・四四n岬：・．．if．Wl．S耳Pマ・se．．Mp　is

奪皐ei葺t丁寧ec‡io翠．　gf躍a解『町貫且弊teτv皐1［一P・β］・then．峰玲『し、．　bo辞nded．set｛．a町d

．9e（λ）i・．・騨．・・mi二・。ゆ騨・i・鋒・．睡rfρ・・．弊．．．舞se畷・’w馳．・x・1・d・・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　の
　　　　　　　　　　　　　　　　．Cp．v＝．晦ユr＋［傘．，．il＋…↓o．⑫＝1，2，・一）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　．じ罵1

働蟻・．¢（X）．’・．・・h・ ti・・蝉． ﾂr・…’d・・e・・ty．・晦細・mbe・3・．伽・

．6μ．v↓　0　　（μ；1，2，…）

　　　・σ＝工

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　ゆ　　　　　　　　　　　　　　ゆ

　　　A聡dby　lemma豆　Σ．c回診↓．0　　　　　　　　　．　．．　（＊1）
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　μ冨工　　　　　　ρ誕ユ

・・葺・equ・鱒q（’L．）iS・・駐ゆ麟・i照Set　whi・h・xeSudeS　p・i且tS・f・t．m・St

舳・・b1・…ervai・1毒）i・・血砿出・・．　i・’ Eψ〈・）・・．・螂ゆ・瞬・曲砿

　　　We　obtai且at　once　by　diefinition．

　　　　The・rem　X亙．亙fψ（）．）　and　V（N）are．a至m・St　c・ntinu・US　in　a　p・int　Set風
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b・u且ded　c・ntinu・uS　fu簸。色ion勉（x）曲i磁s皐tis丘es　9（λ）一gDbv（λ），1fp・。（λ）1≦γ

量且［α，β］（lv．工一；一　lv．2千・）’．

　　　　Th・ab・v・歪囎・脱．｛P・e（λ＞iS　Ca呈亘・dγb脚d・d．わ。　ap脚xi鰍・d・・簸伽・US

function　of　g（N）．

　　　　｛pb，，（N）　and　qc．（X）　are　continuous．in　［a，　B］　and　the　set　bf　X

　　　　　　　　　　一．．．．．．：．．．　．己．・・｛瓦：．．｛Pb。（x，）キ～ρev．（λ），α≦λ．≦β｝

are　60vered’　with　at’most’　eountable　intervals，　the　suin　bf　whose　lengthes

tends　to　zero．

　　　　B並t出さ．funCti6n．ゆov1（x）一ψら（λ，）l　iS　bOntinu6us沁［α，β窪，　fOr　any　pOSitiVe

number　6，　the　set　of　X　・．　・　1・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　｛X　：　1　cpb．　（X）　一ipc．　（N）　1　15，　（y　iwws｛1’　N＄B｝　．

is　a　closed　set．　（with　respect　to　［t’r，　B］，　atid　［a，　B］　，is．　a・cNesed　set．s　．hence　t］xe

above　set　is　a　cXesed　set）．
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　　　　丁盤eref曲．bゴ挫ihe－B・ゴe1’s．60ve三流．tぬe・re臨』出eざb◎マe　S蕊a士e．c6サere欲

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　め
wi癒盤i乏e．重ht6重∀al島士he舘m．of　wheSe　1．engthes・bv十ce↓．：O．．．・・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　わ謂工

　　　　Thi＄面・n・f丘nite　iぬterva五S伽yわe　wf量tte鍛aS・．

（α1，β1）キ（α2，庫）．÷，∵十（α％，．βπ）．．w卑ere．α：Kβ1くα2くβ2＜…＜旧くβn

出eref・re　by　the蜘perty．・f　Stielt16s　i’htegta1・f　c・htinu・u．s麦囎cti。n

　　　　　　r∬の融・十…胆晦≦1∬c・・．〈嘱（晦1．．

「茎∬…v（・）7野（・），璽．環1「φ岬一野（・）i⑳≦蕩∬こ2幽

　　　　＋鉱＋碗・・ゑ（…一…　・，1＋◎（4岬＿．＿＿．．＿，．

where　βo＝α，αn＋1＝β，　ktenc6．

　　　　　　　　　　　　臨（・）露・一∬ψ・。（・）ぬ・≦・・．醐嘱一妬）“．一㌦

asδis　any　posi電玉ve難mber

　　　　　　　　　　　　　　　　∬ψ幽か（λ）ぬ・≦暁圭・鴫6

　　　　Theref◎re　by　the　generalized　Cauchy’s　c◎欝ergent　theorem，（6）for　any．γ・』・

もou且d合d，ゐ”apPrOx置mated．．C◎nti撫◎uS圭UhCt．iO且⑳．（）L．），癒e痴ite．．．．1三瀬t｛箪9　va瞼e．・

1鷺∬⑫・（・）佛・…’・・・…1・m・…g・・1・r．・…lin・・細・S蝉・・pt・蜘1：・

ρfbQUnded　almoSt　c◎ntinUoUS　functiOn　OP（λ）抽．［α1．β】an舜．iS　den6ted　by・．．．・

．∬q（・画曲…c…職・．・・n・・・…朋．・＿．．…、
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　互ff瓢・…騨・b・un・…翻m・…ρ・・…6・・海［αβ1・脚．Wr・q・．一

．．翠r・vr　t面11繭・Pt9・…i・s・

　　　　・・∬ψ（・）ぬ・イψ勲・＋∬φ（・）ぬ．（α≦・≦β）

　　　　・・”｛ψ（・）脚脇イψ（・）廊・．＋∬ψ晦．．．

　　　　・・・・・・…　・t・紬r・、∬iq（x）⑳一・．∬9（緬・．

　　　　D頃”薦。鷲．Apoint　set｝．which　ca簸be．．．Covered』．．w三由at　most　co磁table・．

．interva1＄・the　s職n　of　whqse　1叩g出e睾is　d年《耳easing　and，．　tend串．．　tq　zero，1s　said．よ

琶obe　a　set　Gf　meosure　28殺）．

　　　　ダ　琴．OP（x）≧季ψ己（浅）in｛α・．．β］e；κcept　at．m◎st．．　set頃．nle軍母e．zerQ・庫鋒・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　∬r（λ幽弄両吟．2．．≒．蔦：：1デ．．∴．．ゴ

　　　　・∵ルρ9晦．≦．∬⑳1娠．．1③・レ．．．．．．㌻．．．．，，，．．t．．．．∴

　　　　W。al，。　ca鞠，。v。　b鐸、u。1　m。出。d．　　ξ．煽・禽眠・・　　．．二：：



No．．2　　　　　　　　　　　0κ5撚6～ij’診s　intek，inl≠舜．s召響胴。焼串071inear　Sjクa‘e　　　　　　　　　　《81）　7

　　　Th⑳remド．亙f・f囎ct畳◎n　q。（N）is　a1血◎就．c・魏i瓢。硬s・and．．賦雌ormly　b．◎unded

撫癒eclosed五nterva亙［α，β］then

　　　　　趣繭≦副＠（・）1ぬ・≦献卿甑≦緬＠（・）露・

hence　if　specialy　lim　（p．（X）　＝q）（X）　・then

　　　　　　　　　　　　　　　71→西

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　鵬かゆ・（・）da・イψ（・）da・．

　　　g3．　lntegral　of　posit．ive　and　almost　contin“ous　functions

　　　｛p（X）　is　positive　and　．almost　continuous　in　a　closed　．intervag　［ct，　B］，　For

any　or＞e．　if　we　．put

　　　　　　　　　　　　　　　　　　¢）γ（λ）＝mねゆ（λ），・y］　　（α≦〉し≦β）

then　q7（X）　is　upper　bounded，　positive　and　almost　continuous，’ ≠獅п@if　the・

i亘mi勧9　value
　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　鞠∬・・（・）ぬ・

exists，　then　g（X）　is　said　to　be　integrable，　and　the　ab6ve　Value　is’defined　as，

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　∬ψ肱

　　　gf　such　a　limit　does　not　exist，　then　we　define　this　integral　・as　十　oo．

　　　PropertiE”s　of　the　Stieltj6s　integral．of　positive　and　almost　continuous，・

function　hold　simiiarly　to　bounded　function，　and　we　kave，the　foggowing’

th60re跳．

　　　TheoTem　1．　lntegral　of　positive　and　almost　continuous　functien　ep（A）　is，

eqUal　te　一lil｛ll，￥，，　f．Pqb．〈N）dax　where　qb．（X）　is　any　positive　b．　hpptoximated　con一・

電i】ユUOIユs　function．　．

　　　Theorem　II．　For　a　sequence　of　po＄itive　and　almost　continuous　functions・

goiSop2S．一・・，　if　we　put　gD（N）　＝＝lim　q・ra（N），　then　we　have

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　n一ウe◎

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　f．Sep　（N）　dax　＝　ALrg　f．B｛pn　（x）　dax

（corresponds　to　ILebesgue’s　theQrem）

　　　　ZZIeoPtem．亙H．．亙f　a　se．quence　Qf　positive．f㎜ctions卿（x）．（ve・＝1，・2，…）are

alm◎St　Co且ti簸uouS　in　a　clGSed、．i箪terva耳α」．β麺，．癒e鼠we　have．

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　1聖．∬例・）da・≧∬鞭吻・

（corresp6鍛ds　寂）IFa宅0廿季s　theorenユ）

　　　g4．　Absolutely　convergent　integral．
　　　OP（N）．i合．血ot血eと6ssa蜜ily・も6衰ぬded．a脇d』蝋画（》6t　む6血tin楓◎ZZS．　i簸　［α，β」，　if　we・

put
　　　　　　　　　　　　　ρ＋（λ’）＝maxゆ．（X），OJ；¢一（λ）＝max［r．一・gz）．（λ），．劔．』
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then一’（pt（X）．’and　sp”（）Nj）　are　po．sitive　and　almost　continuous’，．．and　・／，’．’　．　’1

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　go　（X）　＝　go“　（M　一gD一．（N）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　lcp　（N・）1＝　q）’　（X）十（z）一　（N一）　・

　　　亙f．both　q＋（鴻a2d　1φ一（λ）are　integrable　i且　［α，β］，　thさ独　q（λ）お、said　to

be　integrable，　and　its　integral　is　defined　by　．　．　．　．　，　／

　　　　　　　　　　　　　　　　　　∬⑳）⑳一∬例㍗）d・・一∬q二（N）面

　　　We　have出e　fo恥wing　theorems．

　　　　T．hee？’em　1．　The　necessary　’and　sttMcient　condition　of　ihte’grabilitY　of

almost　continuous　function　g（X）　in　［a，　B］　is　that　the　p．gsitive　and　almopt．

continuous　function　l　g（X）1　is　integ．．rable，　and　in　this　case　we　have　the　fo11ow－

i＃g　relatign・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　∬cp　（・）磁・≦ル（・）1嘱

　　　　Theo7”em　II．　lf　｛p（X）　is　integrable　in　［ct，’lg3］，　then　for　any　positive　number

T，．　，there　exists　such　c．　as

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　1，　fti6，p　（）L）　ip7　（）L）　daA　’1　＄cv　！，／　：，　O

for　T　bounded　qimost　continuQus　function　一t；r“．（N）．　which　sati＄fies

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　・．．∬ψ（））晦≦鈴｛、1　　　　奪

　　　Lastly　we　haxie　the　theorem　which　eorresDonds　to　Lebesgue’s　theorem．

　　　　TJeeore？n亙亙亙．亙f　a　sequence　Of　functiG鷺s例λ）（n＝1，2，…）are　a茎m◎st

continuous　i，　n　［cr，　B］　and　converge　to　gDo　OA），　and　when

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　i／　opn（N）1；＄　pt　（X）　（n＝1，　2，　’・’）

where　．　pt　（N）　is　a　proper　integrable　and　positive　function　in　［cr，　B］，　then　｛p，n　（X）

and　qo（＞t．）　ac－re　integrable　ahd　’

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　権∬ψ姻da・一∬ψ・（λ吻・

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　賦e艶驚e醜¢es6
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