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    Dans des etudes phonologiques du point de vue de  la formation de  modeles 

 mathematiques, l'ensemble  V(  x) de toutes les valeurs acoustiques du son x joue 

 un role fondamental. Le but de cett note est de donner quelques  rêsultats 

 concernant  l'ensemble  V(  x). D'abord nous expliquons quelques termes et notations 

 qui seront  utilises dans toute la suite. Soit V un ensemble  d'elements  nomm§s 

 valeurs. 

 Considêrons une partition P d'ensemble V  : 

       V  =  U  VZ, ou  VZ  (1  V1  =  cb pour i et j naturels et pour i 

    Deux valeurs, qui appartiennent  a le  meme ensemble  VZ, sont dites  homogênes; 

 deux valeurs qui ne sont pas  homoenes, sont dites  hèterogenes. Soit  E un 

 ensemble  d'elements  nommês sons du langage. 

    A chaque son x on associe un sous-ensemble  V(  x  ) de V, tel que pour tout 

 nombre naturel i tel que  VZ  -4- l'intersection 

 Vi  n  V(  x  ) 

 est  formee d'un seul  element. 

    Deux valeurs  vi et  v2 sont dites compatibles, s'il existe un son x tel que 

 v1  s  V(  x  ) et  v2  s V(x)  

; elles sont dites incompatibles dans le cas contraire. 

     Ces notions ont  ête  donnêes par S. Marcus dans  (1  ). 

     Or, dans le livre  2 par S. Marcus on a  demontre la proposition suivante  : 

     (a) Si  v1 et  v2 sont des valeurs compatibles, alors  vi et v2 sont  heterogenes. 
     Nous allons prouver que la  rêciproque n'est pas vrai ;  c'est-à-dire, nous 

 avons deux propositions suivantes. 

     Proposition 1.  Il existe deux valeurs qui sont  heterogenes, mais compatibles. 

     Demonstration. Soient 

        V =  Lv1,  v2,  V3, V4,  v5}, V1 =  (v1,  V21, V2 =  {V3, V4,  v5}, E  =- (x, y,  21,  V  (  x  ) 
 = (v1 , v3},  V( y)  = (v2, v3},  V(  z)  =  V4), V (  w)  =  v5}. 

     Alors, ainsi que l'on voit, deux valeurs  v2 et v4 sont  heterogenes, mais 

 compatibles.
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　　　Proposition　2，　ll　existe　deux　valeurs　qui　sont　h6t6rogenes，　mais　incompati－

bles．

　　　D6monstration．　Soient

　　　　　V＝　｛vl．　vL7，　v，；，　v4，　v．s，　v6｝，　Vl　＝｛vl，　vLo｝，　T2’2　＝｛v3，　v．」｝，　T／3　＝＝　｛vs，　v6｝，　E＝＝

　　　　　｛X，　Y，　Z，　ZV｝，　V（X）＝　｛V」，　V3，　Vs｝，　V（Y）＝　｛V．，．），　Vb，，　V．一｝，　V（Z）＝　｛Vl，　Vd，，　Vb一｝，

　　　　　V（ZV）＝　｛V」，　V3，　V6｝．

　　　Alors，　comme　on　le　voit　facilement，　deux　valeurs　v．p　et　v．，c　sent　h6terogenes，

mais　incompatibies．

　　　Maintenant，　nous　introduisons　eiicore　le　terme　suivant　（voir　（2））．

　　　Deux　valeurs　vl　et　o2　forment　une　paire¢⑪購盟8奮量ve，　slil　existe　deux　sons　x

et　y　tels　que・

　　　　　v（x）一y（ッ）＝｛Vl｝」／（ヅ）一レ（．x）＝価｝．

　　　Alors　nous　avons　la　proposition　sttivante．

　　　Proposition　3．　Si　vi　eLL　v2　forment　une　I」raire　contrastive　et　si　vL）　et　v．o　forment

une　paire　contrastive，　alors　vi　et　v3　ne　forment　pas，　en　g6neral，　une　paire

contrastive．

　　　D6monstration．　Soient

　　　　　y＝価，．V・，V、，V．f．乙，5，嚇レ「・＝｛V・，t，・，乙，3｝，1！2＝｛V4｝，γ　＝＝｛び5，V6｝，　E＝｛X，

　　　　　．v，　：．，　zv｝，　V（x一）　＝｛vJ，　v．f，　vs｝，　lk’（）／，）　＝＝　｛vt）．　v．1，，　v，s｝，　1，7’（z）　＝｛vL，，　v．t，　v6｝，　ll，T（・w）

　　　　　＝　｛VS，　V－t・，　V6｝・

　　　Alors，　nous　avons　：

　　　　　v（x）一v（y）＝｛・・｝，γ（y）一γ（x）＝｛〃・｝，v（z）一y（z．の＝｛・・｝，

　　　　　V（zv）　一　T／（z）　＝　｛v，｝．

　　　Donc，　vt　et　ve　forment　une　paire　contrasti’ve　de　i［neme　que　v2　et　v3・．　Mais，

coMme　on　le　voit　sans　peine，　vi　et　v，：　ne　forment　pas　une　paire　contrastive．

　　　Or，　on　a　demontre　dans　le　livre　［2）　d6ja　cite　la　suivante　：

　　　（P）　Si　vi　et　v．o　forment　une　paire　contrastive，　alors　vi　et　v2　sont　homogenes．

　　　Nous　demontrerons　que　la　r6ciproque　n（est　pas　vrai　；　c’est一｝dire，　nous　avons

deux　propositions　suivantes．

　　　Proposition　4．　ll　existe　deux　valeurs　qui　sont　hemogdnes，　mais　cbntrastives．

　　　D6monstratien．　Soient

　　　　　V＝＝　｛Vl，　V2，　V3，　V4，　Vb一｝，　Vl　＝｛Vl，　V3｝，　V2　＝＝　｛VLi？，　VO，　V＝＝　｛Vs・］・，　E＝｛X，　Y，　．7．｝，

　　　　　V（X）　＝｛v．t，　v：，，　vs｝，　V（．v）＝　｛v2．．v3，　vs｝，　et　V（z）　＝　｛v」，　v．f，　v．r｝．

　　　Alors，　comme　on　le　voit，　vi　et　v3　（ou　bien　v2　et　v・r，）　sont　homogenes，　mais

contrastives－

　　　Propositiors　5．　ll　existe　deux　va1eurs　qui　sont　homogenes，　inais　ne　contrastives

　　　D6monstration．　Soient

　　　　　V　＝　｛VJ，　V2，　V，3，　V21，．　V．i　Vl　＝　｛Vl，　VLp｝，　V2　＝　｛vs．　v．d，｝，　V’3　＝　｛v．r｝，　E＝　｛x，　y｝，

　　　　　V’（x）＝＝　｛vi，　vi），　v．r｝，　et　1）’（｝，）＝＝　｛vL），　v4，　vs｝・
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　　　　Aiors，　ainsi　que　1’on　voit　sans　peine　vi，　et　v2　sont　homogenes，　mais　ne　con－

trastives　pas．

　　　Or，　puisquk　tout　x　e　E　correspond　un　V（x），　il　peut　etre　aussi　consider6

comme　une　application　p（x）de正ノensemble　E　dans　l／ensemble　des　sous－ensembles

de　V・　Alors，　nous　dirons　que　un　systeme

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　｛V，　P，　E，　g｝

est腿醜sys危色me　P翫on6ti畷腿e．　（voir　〔2〕）

　　　Donc，　en　considerant　les　propositions　（a）　et　（P）　decrites　ci－dessus，　nous

avons　deux　propositions　suivantes．

　　　Proposition　6．　ll　existe　un　systeme　phonetique　tei　que　toute　paire　homogene

est　une　paire　contrastive，　et　encore　toute　paire　de　valeurs　incompatibles　est

contrastive．

　　　D6monstration．　Soient

　　　　　V　：　｛vi，　v2，　v3｝，　Vi　：　｛vD，　V2　＝　｛v－v，　v．・・｝，　E　＝　｛x，　y｝，　V（x）　＝＝　｛vi，　vi　et

　　　　　v（夕）＝価，〃3｝．

　　　Alors，　ainsi　que　1’on　voit　sans　peine，　la　paire　homogene　｛vL），　v．，｝　est　con－

trastive，　et，　de　plus，　la　paire　incompatible　｛v2．　v3｝　est　contrastive．

　　　Proposition　7．　ll　existe　un　systbme　phon6tique　tel　que　toute　paire　homogene

est　une　paire　contrastive，　mais　une　paire　incompatible　n’est　pas　contrastive．

　　　Demonstration．　Soient

　　　　　V　：｛vi，　v－p，　v」］，　v4｝，　Vi　＝｛vi，　ve｝，　V2　＝｛v3，　t，，t｝，　E＝　｛x’，　y，　z｝，　V（x）　＝：　｛vi，

　　　　　v3｝，　V（y）　＝：　｛vi，．　v3｝，　et　V（2）　＝＝　｛v2，　v・O．

　　　Alors，　comrne　on　le　voit　facilement，　chaque　paire　horriogene　est　une　paire

contrastive，　mais　la　paire　incolnpatible｛vJ，婦n／est．pas　contrastive．

　　　Maintenant，　supposons　encore　dans　un　systbme　phon6tique　que

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　V＝　U　V（x）

　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　　xEE

　　　AIors，　nous　avons　ia　suivante　：

　　　Proposition　8．　Si　une　valeur　v　appartient，　a　la　fois，　a　V（x）　pour　tout　x　e

E，　la　valeur　v　n’est　homogene　a　aucune　autre　valeur．

　　　D6monstration．　Supposons，　par　reduction　a　1’absurde，　que　les　valeurs　v　et

vl　sont　homogさnes．　Donc，　vu　que　la　propgsit三〇n　（α）d6crite　ci－dessus，　v　et

vi　sont　incompatibles．　Par　suite，　il　existe　deux　sons　diff6rents　x　et　y　tels　que

v　ε　V（x）et　vl　ε　V（二y）・　D！autre　part，1e　fait　que　v　apPart圭ent，　註la　fois，　a　V（x）

pour　tout　x　e　E，　entraine　v　E　V（y）．

　　　Cela　est　en　contradiction　avec　1’lncompatibilite　des　v　et　vi．　Donc，　1’hypothese

que　vi　est　homogene　a　v　est　fausse．
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